Limites e continuidade

Seja f uma fungdo de duas variéveis cujo dominio D contém pontos arbitrariamente préximos de (a, b).
Dizemos que o limite de f (a:, y) quando (:U, y) tende a (a, b) é L e escrevemos

lim x,y) =1L
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se para todo niimero € > 0 houver um ntimero correspondente de & > 0 tal que se (a?, y) eDel<

V(z —a)? + (y — b)? < §entio |f(z,y) — L| < elr1l.

Se f(x,y) — L1 quando (x,y) — (a,b) ao longo do caminho C e f(x,y) — Lo quando
(z,y) — (a,b) ao longo do caminho C, com Ly # Lo, entdo lim g ) (a,b) f(z, y) nio existe.

1. Observe que |f(m, y) — L| corresponde a distancia entre os nimeros f(:c, y) eL,e \/(II: — a)2 + (y - b)2 é a distancia entse o
ponto (23, y) e 0 ponto (a, b). Noutras palavras, a definigdo diz que a distancia entre f (a:, y) e L pode ser feita arbitrariamente
pequena se tornarmos a distancia de (.’L‘, y) a (a, b) suficientemente pequena (mas nao nula).



