Principio do Pombal

Seja S um conjunto finito de cardinalidade 7. Sejam S7, S9, . . . , Si particdes de S em k
subconjuntos. Entdo, pelo menos um subconjunto S; de S contém pelo menos | 7 | elementos.

Corolario: Se um conjunto de n elementos é dividido em k < 7 subconjuntos, entdo pelo menos um
subconjunto contém mais de um elemento.

Outro corolario: Sejam M, 1 e k nimeros inteiros positivos e ndo nulos. Se Mn objetos sdo

distribuidos em k conjuntos, k < m, entdo pelo menos um conjunto contém 1 + 1 objetos.

Demonstracio: Procederemos por contradicdo, suponhamos que nenhum subconjunto S; de S, sendo

|S| = n, tenha ]_%_‘ elementos.
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Entdo o niimero méximo de elementos em qualquer S; seria ]_
. ~ . n n

E o total de elementos em S seria nio mais que k ’_E-| —1)=k I_E-‘ — k.

Dai tiramos duas possibilidades:

1. n é divisivel por k. Entdo | ¥ é um ndmero inteiro e k[ 2] — k = n — k. Logo:
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E assim,
k
Sl=> [Sil<n-k<n
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Isso contradiz a hipétese de que |S ‘ =n.
2. M ndo é divisivel por k. Entdo,
n k(n+ k)
Sl=k|z| k<=5 k=
5] . k n

Novamente, isso contradiz a hipotese de que |S | =n

Logo, por prova de contradicdo, necessita haver pelo menos f%-‘ elementos em pelo menos um
subconjunto S; C S.



